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Prognoza na podstawie modelu liniowego.  (jedna zmienna) 
�Y b b X= +0 1  oszacowany model ekonometyryczny. 

Prognoza punktowa. 
Niech xτ  – przewidywana warto�� cechy X w okresie prognozy. 

Prognoza punktowa 
*
τy  to przewidywana warto�� cechy Y 

odpowiadaj�ca warto�ci xτ  cechy X. 

 

ττ xbby 10
* +=  

Standardowy bł�d prognozy 
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Zatem nale�y traktowa� warto�� prognozy jako ττ sy ±*  

Gdzie 2
ee ss =  to odchylenie resztowe. 

Niech e y yi i i= − � , gdzie �y b b xi i= +0 1  wtedy 
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Jako�� prognozy punktowej mo�emy oceni� wzgl�dnym 
bł�dem prognozy punktowej 
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%100* ⋅=
τ

τδ
y
s

punkt  

Prognoza przedziałowa. 
Prognoza przedziałowa dla poziomu ufno�ci 1 – α. 

ταττατ SuySuy +− ** ;  

gdzie uα  odczytujemy z tablicy rozkładu Studenta: 

( ) αα =>− uTP n 2  

Jako�� prognozy przedziałowej mo�emy oceni� wzgl�dnym 
bł�dem prognozy przedziałowej 
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τ
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y
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prz  

 
Prognoza na podstawie modelu liniowego.  (wiele zmiennych) 
Prognoza punktowa. 
 
Niech  

[ ]x x x k
T

τ τ τ= 1 1 �  
 b�dzie wektorem którego pierwsz� składow� jest 1,  
a pozostałe to przewidywane warto�ci kolejnych zmiennych  
Xi w okresie prognozy τ. 
 

Prognoza punktowa 
*
τy  to przewidywana warto�� Y 

odpowiadaj�ca warto�ciom ixτ  zmiennych Xi. 
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bxy T
ττ =*

 

 
Standardowy bł�d prognozy 

( )S S x X X xe
T T

τ τ τ= +
−

1
1

 

Gdzie 
2
ee ss =  to odchylenie resztowe. 

Niech,  e Y Y= − � , gdzie �Y Xb=  wtedy  
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Uwaga: zawsze ess >τ . 

 

Zatem nale�y traktowa� warto�� prognozy jako  

ττ sy ±*
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Jako�� prognozy punktowej mo�emy oceni� wzgl�dnym 
bł�dem prognozy punktowej 

%100* ⋅=
τ

τδ
y
s

punkt
 

Prognoza przedziałowa. 
 
Prognoza przedziałowa dla poziomu ufno�ci 1 – α. 
 

ταττατ SuySuy +− ** ;
 

 

gdzie uα  odczytujemy z tablicy rozkładu Studenta: 

( )P T un k− + > =( )1 α α
. 

 
Jako�� prognozy przedziałowej mo�emy oceni� wzgl�dnym 
bł�dem prognozy przedziałowej 
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Model tendencji rozwojowej 

Gdy X jest zmienn� czasow� txi =  (t = 1, 2, ..., n) tzn. model 
regresji ma posta�  

tbbY 10
ˆ +=  

wówczas taki model nazywamy modelem tendencji 
rozwojowej lub modelem trendu liniowego 
Wtedy korzystaj�c z własno�ci: 
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Wariancja resztowa  
Niech e y yi i i= − � , (gdzie �y b b xi i= +0 1 ) to reszty modelu, 
wtedy 
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ee ss =  oznacza �rednie (standardowe) odchylenie od trendu 

liniowego. 
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Dopasowanie modelu do danych empirycznych oceniamy te� 
współczynnikiem determinacji 
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Prognoza 

Prognoza punktowa.  

Niech  τt  – okres prognozy.  
Prognoza punktowa τy  to przewidywana warto�� cechy Y w 

okresie τt . 

ττ tbby 10 +=  

Standardowy bł�d prognozy punktowej 
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Wzór ten mo�na upro�ci� korzystaj�c z własno�ci (*). 
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Zatem nale�y traktowa� warto�� prognozy jako ττ sy ±  

Jako�� prognozy punktowej mo�emy oceni� wzgl�dnym 
bł�dem prognozy punktowej 

%100⋅=
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y
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Prognoza przedziałowa dla poziomu ufno�ci 1 – α. 

y u S y u Sτ α τ τ α τ− +;  

gdzie uα  odczytujemy z tablicy rozkładu Studenta: 

( ) αα =>− uTP n 2  

Jako�� prognozy przedziałowej mo�emy oceni� wzgl�dnym 
bł�dem prognozy przedziałowej 
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